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I. Olimpiada national[

L a) 55 se afle numerele x din egi

2,4 - ^,'
0.

b) Glsiti cifrele x astfel incflt nr

a) Demonstrati ci dac[ x + y =

lr+
b) Calculati

f lt 1
22003 .1 2-61 ---+-L \23

Fie ABCD un trapez cu AI
AB+CD <AD+BC.
tn triunghiul ABC, "in care" AI

A', B', C' respectiv mijloacel
bisectoarele unghiurilor triung

a) Dacd AA'r'tBB' = {G} 1i Al
b) Dac[ BB'aCC, ={M} $
coliniare.

Fie m,n, p,q e Z astfelincAt r
S[ se arate cd ecuatia x' +3y

^7Fle SUma ) = 7----7*----;
1J3 + 3r/1 3JI

Calculati suma. Pentru ce valo

Fie M,N mijloacele laturilorD(
Demonstrati ci :

a) BM I CN.
b) triunghiul APB este isoscel

4
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6

v.

Olimpiada nationald de matematicd-: etapa locald

Se considerl trapezul isoscel,,4BCD , AB ll CD cu AD:BC=DC=m si misura
unghiului A de 600. Fie MN linia mijloci e , MeAD, care se intersecteaz[ cu
diagonalele in P si Q, PeAC.

a) Ardtati cd triunghiul DEQ este echilateral unde DE LAB , E e AB .

b) Arltagi cd DP I EQ .

c) DacdAC : c , calculati perimetrul patrulateruluiDMEe, m >

I. a) sisearatecd a^"e Jffi eN, atunci;i rffieN.
b) Determinati patru numere naturale x, pentru care x +..[2.(Il sunt
naturale.

r. Fie A = ;.+.+. +#.Aritati cd.:0,2.,H<0,3.

Gh. Molea
m. Fie triunghiulABC si D e(BC ) astfel ca s[ avem simultan conditiile: AD =cD ;

AC =2'AB ; BC = 3(cD -BD). Aritati cr triunghiul/BC este dreptunghic.

I. Safta

ry. in triunghiulABc, m(A) = 900, m(B) = 600, AD L BC(D e BC) ,

DE LAC(E eAC ) ;i F e (DE). S5.se demonstreze c[:
a) 2.DE =3.8D;
b) af I BE dacl si numai daci DE = 4.EF

P. Ruja

I. a) sl se compare numerele: (2k -D2 gk + 1) si (2k)2 Gk- 2) , pentru fiecare
/c e N".

b)sisearatecr;iZ #.#
III. a) Si se rezolve in multimea Z ecuatia:

b) Existd m,ne N' astfel incAt * +' =l35
c) CAte solutii are ecuaria 1*{ =p, unde p € N, p>2, pdat, x,y e N.'35,-

uI. Fie c ;i b doud numere naftrz

a) DovecUtr ca exrsta un ffrunl

b) Ardtati c[ existi cel putin

naturale, asemenea cu ffiung

de laturi congruente.

Fie O un punct interior triun

AB in S si pe AC in P, paralelz

paralela prin O la A-B intersect

.MN PQ RS
a, 

- 

T-T-= r..BCCAAB

-MN PQ RS
D) DaCa ------: = 

- 
atl]j

BC CA AB

Fie S = a,b(c) +b ,c(o) +c ,a(l

zecimal invers proportionale r

un numdr natural.

a) Aritati ci intre numerele

Vn e N. Scrieti un pitrat per

b) Ardta$ cd.179"*3 +314'-:

Aflati numerele naturale x,-v

97<x +y +z < 109, t >2 1

Fie G centrul de greutate a-

[BG], [CG] cu segmentele

Arltati ci:
a) MBC = AMNP ;

b) ABMN, BCNP gi C4PM sunt

c) AB +BC +CA <3.(GM -(

IV.
a

2

I.

tr.

III.

nr.

111
xy3

?
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Olimpiad,a nationald. d.e matematicd.: etapa locald-

I. Fiemurtimil€i A = {.."1?#.2};iB ={,. ."|#i.z}.sasecarcureze:

AvB,AaB,A-B,B -A.
[. SI se rezolve ecuatia: x +2.x + 3x + 4x + ...+ 2003x = 2' .32 .767 .2003 .

m. Aritati c[ in triunghiul ABC scalen cu lungimile laturilor a > b > c are loc

inegalitatea:

abc > a2 (b -c) + c' (a -b) -b2 (a -c) .

IV. in trapezul ABCD (AB llCD) se stiu: BC = 10cm ; M e(AD); N e (BC ) ,

DM =2cm; AD =5cmiBC=10cm;NB=6cm; AB=9cm; AC nMN ={P} gi

AD aBC = ta).
a) Demonstrati cI MN llAB .

b) Calculati DC si AQ stiind cd B, P si D sunt coliniare.

a)Arltatic[@ery.
b) ffi-D=eN,neN*..

!;ffii -;tc"

tr.

III

n'

I, lfu[tati c[:
a) dacl x e IR astfel'incat rr'

b) g+ ez,va,b ez,lbl,'b"-b

[,1e x =---+---+...+-23452C
a) Calculagi media aritmeticf,

1001
b) Aratatl ca x <

2003

Fie triunghiltl ABC, bisectr

CP rtAB = {N} ,i !9 -2-!PNP

Fie triunghiul ABC echilaten

D elBCl. Arltati c[ m(ffi]

Aflati xyz dacd. ryz = (x -.r'-

Aritati cd x' + y" >2 penu--

Fie trapezul dreptunghic /3C
Dacd. BM LAC, atunci BD -

L Fie numerele a -- 762 ,54 - 2C

a) S = (q-b)' +(a-b)'z-(c
b) P = (a - b)' '(c - b)'z . ... ,.:

tr. S5. se arate c[ dacd x,y e i,
m. Sd se arate ci daci segmenr

convex este paralel cu o lar.i;
I\'. in triunghiul ABC dreptungi

punct F pe BC. Sd se arate ca

II. Aflati nuemerele naturale prime a, b si c care verificd egalitatea

a+5b+7Oc=a.b.c.
Aurel Bdrsan

in trapezul ABCD, AB llCD, AB > CD , fie AC aBD = {0} . Paralela prin O la AB

intersecteazdpe AD in M si pe BC in N. Notdm AB = x 1i CD = y .

a) Sd se demonstreze cd OM = ON;

b) Si se arate cd twN = 2W
x+y

IV. tn triunghiulABC, fie P e (AB) si E e (AC), astfel incAt PE ll BC qi

3. AP-= 2. AB . Fie M, mijlocul lui (AC) si PE n BM = {S} . Aritati cd S este centrul

de greutate al triunghiului,,4BC.

Comelia Postolache

L

I

l[

B RASOV

B

, cAl
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10 Olimpiada nationald. de matematicd: etapa locold.

FietriunghiulABCoarecare, AIeBC \IBC],8, eAC \IAC],C, €AB \IAB],
coliniare. Ardtati cI

A rB .Brc .c,A = 1 .ArC B1A C$
in trapezul AB CD,bazamici [r4B] are aceeasi lungime cu larura lADf , iar
diagonala BD este perpendiculari pe latura BC. Fie {O } = AC n BD si M mijlocul
lui [BD]. Aritati cI:
.AB 1t_

CD 2-

^oM 1

BD6
Adi Latif

m. Fie triunghiul,4Bc, AA' L BC , A' e BC, [BB ' bisectoarea e, i' e AC, CC,

mediana din C. Dacd AA' , BB' , CC' sunt concurente, atunci: A'B =
AB,BC
AB +BC I.

Sico Furtund,, Sorin Furtund.

rV. Un numir intreg "c" se numeste "magic" dacl:
a) are prima cifrd 1;

b) urmitoarele cifre sunt O (cel putin una);
c) numirul format cu cifrele care urrneaz[ dupd O este egal cu dublul numirului
de zerouri. (exemple: 102, 10006, 10000010).
1. Dati exemmplu de 5 numere "magice".

2. Dac[ n este suma celor mai mari 100 de numere "magice" negative si p este

suma celor mai mici 50 de numere "magice" pozitive, determinati n + p .

Relu Ciupea

Diagonalele trapezuluiABCD(AB llCD) se intersecreazl in O si m(ID) =l2}o ,

iar m(6D) = 6o0.

a) Aritati ci trapezul este isoscei. [\I.
b) Daci BC = Bcm qi M, K,I sunt respectiv mijloacele segmentelor LDOI, lAOl,
[BC], calculati perimerrul triunghiulu i MKL.

Vasile Serdean

T
1 3 s 119

a) Fre a =-f -+-+...+- s246720
aritmeticl a numerelor c si b.

b) Determinati cel mai mare nlu

.E *.,i

1v2OO3 _ \,Fiea=ffi,undex='

"111 a-!-+ !-r - 7.4' 2.6 ' 3.8 ' "' 4s

Fie p un numir prim. Determini

proprietatea cai n' +n = pr

Fie triunghiulABC cu AB < AC

AD AE 2-,'* - --:--- 
= =. Fie F si G proie

ABAC3
li M, N mijloacele segmentelor

ardtati c[:
a) riunghiul PFG este isoscel;

b) AC =AB +3PG;
c) mijlocul luiAC, P si B sunt tr

Fie triunghiulABC cu m(A) = S

BP LAQ, ar[tati ci:
a) MPB - LCQA; b) PQ

mII.

n

I

m
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